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关于 Szasz-Mirakjan算子推广形式的注记

谭　观　音

(华侨大学经济管理学院,泉州 362011)

摘要　研究 Szasz-M ir akjan 算子在[ 0, + ∞ )或( - ∞, + ∞)区间上的不同推广形式后, 提出 Szasz-

M ir akjan 算子在( - ∞, + ∞)区间上的一种新的推广形式 B-u,p ( f , x ) .利用数学分析和阶估计方

法, 讨论新形式 B- u,p ( f , x )在一定条件下的点态收敛性.所得结果,拓广了 Szasz-M ir akjan 算子在无

穷区间上的推广形式.
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设 f ( x )是定义在[ 0, + ∞)区间上的函数, Szasz在文〔1〕中研究了 Bernstein 多项式在无

穷区间上的推广形式
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人们将上述算子称为 Szasz-Mirakjan 算子. 此后, 不少学者〔2～8〕从各个角度对 Szasz-M irakjan

算子进行推广和研究. 其中,吴华英在文〔2〕中给出算子
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以此作为Szasz的推广. 蔡冠华在文〔3〕中提出算子
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将它作为Szasz-M irakjan算子在( - ∞, + ∞)区间上的推广.而李富民等在文〔4〕中给出算子
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在文〔9〕的启发下, 针对文〔1～4〕的推广形式作了进一步的探讨, 给出了 Szasz-Mirakjan 算子

一种新的推广形式为

B
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其中 x∈R, x≠0, u> 0, u∈R
1
, p 为正偶数. 在与文献〔1～4〕条件等同的情形下,讨论了算子

B
-
n, p ( f , x )的收敛性.

1 　引理
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证明　利用 Ho-lder 不等式不难证明上述式子成立.
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由对称性可知,当 x≤A 时, 式( A)同样成立. 已知 A≥1, 故有�x  - A
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2 　定理及其证明

定理1　设 f ( x )是定义在( - ∞, + ∞)上的函数,� R> 0, f ( x )在[ - R, R ]上有界,且存

在实数 m> 0,使得当 x→+ ∞时,有 f ( x ) = O ( �x �m) .那么,在 f ( x )的任一连续点 x 0处, 有
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成立.为证明该定理成立,我们引进辅助算子
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事实上, 本算子也是对李富民等在文〔4〕中给出的 B
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此时式中自变量 x 由原来的 x≥0,可扩展为- ∞< x < + ∞.
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于是,无论 x 0= 0,还是 x 0≠0,定理1均成立.

3 　结束语

本文讨论了 Szasz-M irakjan算子, 在( - ∞, + ∞)区间上的一种新的推广形式 B
-

u,p ( f , x ) .

所得结论表明,文献〔1～3〕所给出的算子均是本文的特殊情况,而蔡冠华在文献〔3〕中讨论在

( - ∞, + ∞)区间上的推广算子 B
*
n ( f , x )恰是本文 B

-
u, p ( f , x )算子, p= 2, u∈N时的特例. 当

然, B- u, p ( f , x )的一致收敛性和逼近度,则有待于我们进一步研究.
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A Note on the Form of Extending Szasz-Mirakjan Operator

Tan Guanyin
(C ollege of Econ. Manag. , Huaqiao Univ. , 362011, Quanzhou )

Abstract 　After studying different forms of ex tending Szasz-M irakjan oper ator at the interval [ 0, + ∞) or ( -

∞, + ∞) , the author advances B-u, p ( f , x ) as a new form of ex tending Szasz-M ir akjan operator at the interv al

( - ∞, + ∞) . the pointw ise conver gence of the new form B- u, p ( f , x ) under definit e condit ion is discussed by us-

ing mathematical analy sis and method o f o rder estimate, The results so obt ained have broadened the form o f ex-

tending Szasz-M irakjan oper ator at infinite interval.

Keywords 　Szasz-M irakjan operator , Bernstein polynom ial, conver gence

341第4期　 　　　　　　　　谭观音:关于 Szasz-M irakjan 算子推广形式的注记　 　　　　　　　　　　


