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单位圆盘保持边界点不动的
拟共形映射的分解

’

吴 泽 民

华侨大学管理信息科学系
,

泉州

摘要 引进新的方法
,

全面地改进了单位圆盘保持边界点不动的拟共形映射的分解的界限

关键词 拟共形映射
,

分解
,

界限

分类号
·

记号与结果

用 表示单位圆盘 到 自身的拟共形映射全体所成的类 对于 任
,

把 中与 有相

同边界值的 全体所成的类记作
‘ ,即为

二

设
’

灼 介
,

一 灼 一
脚

, 盖 一
,

一 脚 任
,

在文〔 〕中证明了如下两个定理

定理 存在定义在 上的界限 巾 满足下列条件 必 在 镇 上

连续
,巾 必

, , 对任何厂任
, ,

一
,

存在关任 , ,

使得

几
。 ,

五 成中 ,
,

定理 若 了了
,

则定理 的断 言 对 中 了了一
,

簇

了了 成立

文 〔幻把定理 改进成

定理 定理 的断言对

丫灭 一 丫了 了了
,

《 镇 了亏
,

一 了了 了了 一 了了
,

了了

、

一一
、、产、中

成立

赖万才指出 定理 中的界限可加强到当 二时
,

定理 对

中 一 一 了了

成立

本文通过引入参数
,

全面地改进了上述各个界限
,

得到如下的定理

‘ 本文
一 一
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定理 定理 的断言对

。‘ ’

中 , 一

中

, 一 一 名 了了 了又
、 —

一
丫了

,

镇 镇 。

天 一 了了 一 了了
, 。

成立
,

其中
。 ‘二为方程 中 一必 适合 的解

一些引理

设 , 列甲在 中解析
,

叫
,

其中 叫 抓
厅”山
一一

引理 户 , 设 产任
,

则对任意的 甲任男
,

有

川 名 叫
一 川

汀日司
簇

产尹

一 产
作日喇

引理 , 设 任
,

以川 为复特征
,

若 是
,

中的一个极值映照
,

一
,

则

有
’

一
’

簇 〔产〕 乙〔产〕
,

其中

〔产〕
节并戮

△〔, 〕
牛并戮

万添
‘ ‘, ,

川 名 甲
一 产 “

汀日司

引理 设

〔垂 一
, 一 , 一 , , 一 了万 一 一 一 〕

一 一 丫万 一

成 簇 尸
,

其中 成
, ,

则 》

证 利用洛必达法则
,

经计算可得

一 一 名 名 一 一 一 名 一

三
,

故 在点 一 左连续

以下证明厂 簇。 为简化计算
,

把式 中的 形式地记为 一

一
,

从而有
‘ 一 ‘ 一 ‘

〔 一 〕 〔 一 〕
,

只需证明万 。’ 八一刀 一刀‘ 一 簇 但 刀 〕
‘ 刀‘ 刀 一 一 一 ,

一 一 一 , 二石
,

从而
‘ 刀石 再把

‘ 一 了万 一
’

代入 若

的表达式
,

经过简单的计算可得

卫上型立三亘竺二兰二 己土兰卫三 丝 土兰竺土卫二
一

芯
一

芯
一 名‘ 一 一 艺
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故万 簇 。等价于

了万 一 , 一 龙 盖 了万 一 ,

令丫牙一
,

成 镇
,

上式又等价于

少 三一 勺 , 一 公 ‘ 一 一 , 一

显然

户 夕 一 少 , 一 一 一 一
,

户 少 一 含 少 一 , 一 一

又 户 一
,

故 ,, , 由此可知
, 少 是上凸函数

,

从而 勿
,

但
, ,

故知 勿 恒成立 引理 得证

定理 的证明

设 任 , ,

的复特征为 爪
, ,

令

产 , 一 一 产 一 ,产
,

一 了灭

若 任
,

以 产 , 为复特征
,

则

一 一 一 乏, ,

犬 差 一 盖 ,

了了

取 一 「‘
,

的复特征为 产
,

就有

产 一 产 万
二 ,差 ,左 ,

天

因此有分解为
。 , ‘

了了
, ,

上述分解未必有 任
, , ,

但可作如下修正

设 二 是
,

中的一个极值映照
,

记
’ , ’

定义 一 , · ,

几
。

显然有

了一 几
。 ,

关 任 , ,

关 簇 了了
· , ,

下面来估计
’

由式 得

汀 产 甲 」 」 , , 、

作
丁 下 节丙 工 一 气 一 不少
召 一 热

一

召

产 一 川 沪
一 川 “ 一 川

艺

把右边的被积函数除 中后写成
产 一 产 产 一 产 一 一 名

川
公
〕 一 川

名 一 名 川 公
,

其中 是一个仅与 有关的常数 记

一 一 一 名 ,

《 成
,

了万 一 一 产
,

尸

由引理 可得

汀万兰界不
, 一 一 ,

吓凶黑
利 一 严 叹 一 产

一

井
” 川 ,
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一
。 , , 一

, 、 ‘ , , , 、 ‘ , , , , 、 , ,
一

、 、人

仕 、 、丁 万 汽诀
一 ,笋 和 入诀 少又 网种俏格术坷记

·

, 的情形 此时有 妻。
,

它等价于

镇 一 一 二
,

《 成

在式 的条件下
,

《 名 等价于 《 但
‘ ,

故 》 名 联合

引理 即知当

《 《
名

时
,

有 从而由式 得

产 尹 」 」 一 一 一 , , , 、

下 一一厂 下三 尧尧 下丁 一花 戈下 一一 犷二妥戈 一 一气 下 才 伏
,

一 产 、 一 扩 、 一 ‘
一月一 , ‘

作日田

因此
,

伽 〕成 另一方面
产 列
一 产

一 川 名 甲
一 川 名 一 名 产 《

一
一 一 一

,汀日习汀”司

故有 如 〕簇 由引理 得
’

一
’

镇 〕
,

从而

天 关 成 了贾尤 《 了了 了了 材 乏 泛 〕
,

一
,

由式 及

一

即可算得 快 任 了了一 一 , 了了一 了了 了了 再把它代入式
,

知

天 五 镇 一 了了 一 了贾
, ,

显然
,

为了得到 人 的较好估计
,

应选取尽可能大的 的值
,

由条件 知应取 而

由式
,

和 可算得
名 了了 了了 一

把上式代入 就有

关 簇 一 了又 一 尤 了叉 三 巾
, ,

顺便指出
,

当取 , 一 贾 了灭
,

时
,

由式 即可得到定理 中 中 的第

二部分 而取 一 了了 ” 了了
,

就可得到式 的界限
名 的情形 要 《 只需 镇一 名 ,

而 镇一 公 等价

于
名
、

‘ 多 乙气百 ,
一

一 么

在式 的条件下
产 〕《 一 一 一 差 一 一 是名 一 是, 一 ,无, ,

而 , 〕仍有上界 再由式 和 可得

产 , 。〔产 《 了了 了了 一 了贾 一 一 了了 了了
,

从而

人 簇 丫了 一 了
‘

了
, ,
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的衣片模型都是凹多边形
,

已有的算法不大适用

的相交多边形

我们可用如下方法来求解任意两个多边形

几︸二
分析 叙的类型 作为结果多边形中的顶点有 种不同

类型 点 是 尸 的顶点
,

同时也在 尸 中 点 是 的

顶点
,

同时也在 尸
,
中 点 是 尸 中的一条边形 尸 中的一

条边的交点 其它一些点是一个多边形的顶点但不在另一个

多边形中
,

它们不属于任何相交部分 点 是
,
的顶点但不

在 尸 中 点 是 尸 的顶点但不在 尸 , 中

在图 所示的例子中的顶点具有如下类型 类点
, ,

,

类点
, 书 类点

, , , , ,

类点
, ,

类点
, , , , , ·

标识点相对于多边形的位主 为了将这些点分类
,

需

要标识出点
。 , 。
是在多边形 尸 的内部还是外部 多边形边

界上的点认为在其内部 这个问题在文 〔 〕中已经清楚地说

明并解决了

图 两个多边形的文集

形成数据结构 在分出点类型
, ,

后
,

整个问题就可以变成将这些点按一致的方法

进行排序
,

以建立多边形 尸 和 尸 交集的数据结构

计葬相交多边形面积 当所有结果多边形的数据结构已建立在计算机主存时
,

可用下

面公式计算含有 个顶点 二
,

”的相交多边形面积
,

即
一

补 艺 一 一 ‘ 补 少卜 夕‘

一

, 艺 ‘ 井 少卜 , 一 夕‘
·

当然
,

在算法设计和实现时还有许多细节藉要考虑和处理
,

这里就不再深入讨论了
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