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摘要 将周荣富等判别超松弛迭代法的收敛性准则推广到 迭代法
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⋯
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这一条件 获得了比其定理更好的结果
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要证明迭代收敛
,

只要证明 。
,

之谱半径 , 。
,

即可 取 ‘ 一粤 一 、
,

因 、
,

’

了 ’、 一叭
’ 、

熟
’

‘ ’

用
’

油
、 ‘

”’ 一一 一产
一 , 、 一

门
‘ ’

门 、 一 ’

可知 。二
,

且 , , ‘一
附粤

一 、 一

毕
取

乙 乙

, 这里 当
。 ,

⋯
, 山 不同时为琴则成立严格号

,

详见定理的证明过程及式 若
,

则用严

格号 , 若
,

则用 号 事实上
,

在文〔 〕的定理中
,

若条件 】
。 十 。 。 , ,

⋯
,

不满足
,

则可能有
种 林 。 抖 。 ,

〕二
,

因此其证明中 。 片 林 。 林 乙 。

刀这种情况是不可能
‘ ‘

一

‘ ‘

的 故亦应按类似本文这样来考虑
’



华 侨 大 学 学 报 自然
、

礴像 版 年

‘ 一
,

一 热
‘ 、一万

气
、 、 , , ,

,

乏二 〕石二可少
,

臼 口‘ 千 ”肠

当 从 一 时
,

, ,

⋯
,

一
一 热

则有 寸 , ,

且
‘ , 、

,
,

热 十 哪
‘

气 热 十 下丁气 一 八少‘

热 , , ,

⋯
,

一

因为当 硅半 时
, , 《‘ , , , , 一‘ ‘ 二 一

, 一二 ‘ 当 ‘ 一 时
,

雌, ,

”一奋 ‘ 所以有
”一

艺
,

叮‘ ,

几一

,
月石

、君
,

牙二‘
唁

‘二亡矛习
”

寻 ,

气么了 又 ‘ 君了

心,
工 、

一 下 少
乙

凡
。

即得
目一

艺 。 彭‘ , ‘
二

取

。蕊, ’
,

彭 , ,

一 一泛
下军共

,

“ , 一
, 奋
当

, 一 , 尹 时
,

当‘ 一
, 。时

,

, ,

⋯
,

一

弓
‘

一一雌

则有 。 未,镇峨
‘ ,且 , 彭 ,镇沁 喊‘ , 任一

, ,

⋯
, , 一 当

, 一 , ,护 时

, 一 , 雌 , 簇
, 一 , ”一‘一泛 心竺 一

, ,
”一 一
心些

当
, 一 ,

,

时
, 。一 , , ,

峨 , ”一‘一圣 《些 所以有

嵘竺, ,

一一
一矛

”一

艺
汤

‘ , 、
, 唁 门 、 ‘ , 、

气一‘
·

‘ ‘二一
’

、
,

么矛二不荡荤
‘

,

一 ￡荞
二
乙 二二二六吧二下
户 , 一 二一‘

‘ , 、 ”二 一 ‘ 、

军
一 ‘ 二 , ,

分了 久 ‘ 二
‘

么

得
”一

艺
奋一

取
‘二竺‘
。一 ￡,

气一
, , 才 , 嵘甘

一般对于
, ,

⋯
,

一
,

峨
‘ ,

峨
‘,

彭‘
,

, ”一‘一资
, 当 。一

‘,

护 时
,

一
, ,

⋯
, 一 一 ·

当
, 一‘

,
, 时

,

子胜七

一一

可知有
。百‘ , , 簇 峨

‘, , , ,

⋯
,

一
, , ,

⋯
, 一 一

且
行一 ‘ 一 一

艺 一 二 】好
‘ , , 镇 心竺、 碟

‘ 艺
介

,

咨 门一‘一泛
山一

”一‘一惫

一 ‘

彭竺 ,

三
, “ 、

乎 久 ‘二 《竺一扩艺卜

所以得



第 期 陈恒新 迭代法收敛判别准则

一 ‘

三
, 一‘,

叮
‘ ” 《 ‘

, , ,

一
, 九 一

于是
,

由式 和 得

咨 二 ‘
, , ‘ ,

工
。一 ,

。二, 心些
,

, ‘ 一 , , ‘犷一 ” 。 , 一 ” ,

, 。一‘ , 雌一
, ,

若令 ‘ 一 一心些, , ‘ 一 二峪粉
,

⋯
, 。 一诊一 ”

, 。 诊
一 , , ‘ 才一 ”

,

则由式
,

和 知成立
一

艺 ‘ ‘ ‘ ,

盛一

一

艺 气一
,

‘ ‘ 一 ,

。, 气 ,

气 烤
, ‘ ,

其中‘ 满足 价 价 ‘
, ,

⋯
,

动 将式 和 已知条件的式 中对应的行相加得

艺 ,。 产 。 ,

产 , 。 艺 , 产 ‘ ,

艺 认 内 ‘ 艺 ‘, 产‘ 。‘ ,

艺 气小热 凡 ‘ 产 , ‘,

记 一片 价
, , ,

⋯
, ,

则由上式有

艺
奋

‘一 ”

艺 、 叉 ‘。 ‘ ,

一 , , , 二 , ” ,

其中 气
, , ” · ,

的
·

设 孟为 肠
,

的任一特征值
,

为相应特征向量
,

则 寿
,

江 半 。
,

即 一 一‘【 一

。 。一 。 〕 江 从而
,

一 叫 。一 。 〕 几 一
,

〔 一 。一 又 人 。一 。 〕才 令 口 一 。一孟 几 。一 。

,

于是有

取对角阵



华 侨 大 学 学 报 自 然 科 学 版 年

, ,

⋯
, , , 二

甲“
‘ , 。岁 , 所以 和 均为非奇异对角阵

·

一〔习 因由已知条件式 有
‘一 ‘一

产‘ 》 艺 勺 产 艺 ’ 艺 久 , 热

二

产 , 群 ,

⋯
,

人
·

令
’

一
,

一 且记
‘

一〔弓〕
,

艺 】
‘, 产 , ‘

】
“ 产‘ ‘ ,

奋一‘ 止一

则 片 片
。 产‘ ‘ ,

于是有 片 片
“ 产‘ ‘ , ,

⋯
,

因此

二二二

《 亩‘

从
产‘十 “ 从 十 ‘

若 一
,

则已知条件式 为 簇 。簇
,

且 。
,

这时对 。只需考虑 。 卜若
,

则

已知条件式 为 。镇 镇 。
,

且 。
,

这时将 。分为 。 。《 和 。 来考虑
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又 从 一 。〔产
‘ “ 片 几 ‘

丸 所 一
从

产‘ “ 片 ‘ 、〔从
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,
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‘

乳 ”
,

即 是严格对角占优矩阵
·

与

情况 类似
,

同理可得 刘

综上所述
,

可知 岛
, ,

即定理得证 本文的定理
,

无论从收敛范围 因没有 为不可

约矩阵或 氏
‘ “ ‘ , , ,

⋯
,

这一条件限制 和所研究的算法 因 迭代法包括了

迭代法
,

均推广了文 〔 〕定理的结果
,

因此具有更好的理论意义和实际应用价值
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